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Fourier Transform of the generating function : We' ll use ordinary frequencies so that the reciprocal 
lattice is simply the inverse transpose (without the 2 Pi factor).
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Finally, we can define the post - aliasing erroer kernel. The leading factors are needed since the kernel 
is not normlized.
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��������������������������������������

�������� ������[����[�� �� �]� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}]

�������� �[�]� +
�� λ� ��

�
+ �[�]� �� + �[�]� +

�� λ� ��

�
+ �[�]� +

�� λ�

�
-
���

�
π� λ� �� + �[�]� �� + �[�]� �� + �[�]�

Collect all the 4 th order terms.
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�������� ������ = ������[������[{�� �� �� �� �}� �]� �����[#] ⩵ � �]

�������� {{�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}�
{�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}� {�� �� �}}

�������� ������������ =

�����������������[����[�� �� �]� {�� �� #[[�]]}� {�� �� #[[�]]}� {�� �� #[[�]]}] � /@

������

�������� 
�

��
� π� - ���� λ + ��� π� λ - ��� λ� + �� π� λ� + � π� λ�� ��

�� λ�

�
� ��

�

��
� π� - ���� λ + ��� π� λ - ��� λ� + �� π� λ� + � π� λ�� �� �� �� ��

�� λ�

�
�

��
�� λ�

�
� �� ��

�

��
� π� - ���� λ + ��� π� λ - ��� λ� + �� π� λ� + � π� λ�

One octant of the rhombic dodecahedron (Voronoi cell of the dual FCC lattice)

�������� ������[�_� �_� �_] = �����

� + � - �� < � �� � + � - �� < � �� � >
��

�
|| � + � - �� < � �� � + � - �� < � �� � >

��

�
||

� + � - �� < � �� � + � - �� < � �� � >
��

�
|| � ≤ � ≤

��

�
�� � ≤ � ≤

��

�
�� � ≤ � ≤

��

�
�

�������� ������������[������[� �� �� � �� �� � �� �] ⩵ � � {�� �� � / �}�
{�� �� � / �}� {�� �� � / �}� ���������� → ��� ��������� → {�� �� �}]

��������
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�������� �����������������

������[� �� �� � �� �� � �� �] * �#[[�]] �#[[�]] �#[[�]] � /@ ��������������������

{�� �� � / �}� {�� �� � / �}� {�� �� � / �}� λ

�������� 
�

��������

�� π� + � -
��� ���� - ��� π�

�

-��� + �� π� + �� π�
�
+
�� π� ���� - ��� π�

�

-��� + �� π� + �� π�
�
+
�� π� ���� - ��� π�

�

-��� + �� π� + �� π�
�
-

����� ���� - ��� π�

-��� + �� π� + �� π�
+
���� π� ���� - ��� π�

-��� + �� π� + �� π�
� λ →

���� - ��� π�

-��� + �� π� + �� π�


�������� ������������
���� - ��� π�

-��� + �� π� + �� π�


�������� -
��� -� + π�

-��� + �� π� � + π�

�������� λ� = -
��� -� + π�

-��� + �� π� � + π�

�

Comparison of how the error diminished with the optimized error kernel. We are only sowing the w = 0 
slice.

�������� �����������[���[����[�� �� �]] /� λ → �� {�� -�� �}� {�� -�� �}]

��������
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�������� �����������[���[����[�� �� �]] /� λ → λ�� {�� -�� �}� {�� -�� �}]

��������

���������������������������������������������������������������������������

�������� �����������[�_� �_� �_] = ������������[�������[{� / �� � / �� � / �}� � �� �]
�������[{� / �� � / �� � / �}� � �� �] �������[{� / �� � / �� � / �}� � �� �]]

��������
�

��
(� + ���[� π �]) (� + ���[� π �]) (� + ���[� π �])

�������� �������������[�_� �_� �_] �= �����������[�� �� �] - (�[�] �[�] �[�])�

�������� ���������������������������[�� �� �] �� ���[θ] /�

{� → � ���[θ] ���[ϕ]� � → � ���[θ] ���[ϕ]� � → � ���[θ]}�

{�� �� � / �}� {θ� �� ��}� {ϕ� �� � ��}

�������� ��������

�������� �������������(σ �)#[[�]]
(σ �)#[[�]]

(σ �)#[[�]] � /@ ������������������� �� ���[θ] /�

{λ → λ�� � → � ���[θ] ���[ϕ]� � → � ���[θ] ���[ϕ]� � → � ���[θ]}�

{�� �� � / �}� {θ� �� ��}� {ϕ� �� � ��}

��������
�

�� -��� + �� π� + �� π�


�

��
π ���������� + π� -��������� +

π� -�������� + �� π� ������� + π� -����� + �� π� � + π� σ�
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�������� �����
�

�� -��� + �� π� + �� π�


�

��
π ���������� + π

�
-��������� + π

�
-�������� + �� π

�
������� +

π
�
-����� + �� π

�
� + π

�
 σ

�
== ��������������������� σ

�������� {{σ → -�������}� {σ → �� - ������� ⅈ}� {σ → �� + ������� ⅈ}� {σ → �������}}

��� ������ ���� �� �������� �� ����������� σ �� � ������������� ������ �� �-�/��

����������������������������������������������������
�������������������������������������������������������
�����
�������� ��[��_� ��_� ��_] �=

���������[�[� / �� � / �� � / �] �[� / �� � / �� � / �] �[�� - �� �� - �� �� - �]�
{�� -�� �}� {�� -�� �}� {�� -�� �}]�

�������� = �����[��[�� �� �]� {�� -�� �}� {�� -�� �}� {�� -�� �}]�

�������� ��������

�������� {{�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}�

{�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}}�

{�� �� �� �� �� �� �}� ��
�

����
�
� π� - � λ

���� π�
�
� π� + � λ

���� π�
�
� π� - � λ

���� π�
�

�

����
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
� π� + � λ

���� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� � π� + �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� + � λ

���� π�
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
�

����
�
� π� - � λ

���� π�
�
� π� + � λ

���� π�
�
� π� - � λ

���� π�
�

�

����
� �� {�� �� �� �� �� �� �}�

{�� �� �� �� �� �� �}� ��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
� π� - � λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
� π� - � λ

��� π�
� ��

��
�� π� + � λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
� ��

��
� π� - � λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
� π� - � λ

��� π�
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� �� {�� �� �� �� �� �� �}�
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{�� �� �� �� �� �� �}� ��
� π� + � λ

���� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� � π� + �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� + � λ

���� π�
� ��

��
�� π� + � λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
� ��

��
� � π� + �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
�� � π� + �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
� � π� + �� λ

��� π�
� ��

��
�� π� + � λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
� �� ��

� π� + � λ

���� π�
�

�� π� + � λ

��� π�
�
� � π� + �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� + � λ

���� π�
� �� {�� �� �� �� �� �� �}�

{�� �� �� �� �� �� �}� ��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
� π� - � λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
� π� - � λ

��� π�
� ��

��
�� π� + � λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
� �� π� + �� λ

��� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
� ��

��
� π� - � λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
�� π� - �� λ

��� π�
�

π� - � λ

�� π�
�
� π� - � λ

��� π�
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� �� {�� �� �� �� �� �� �}�

{�� �� �� �� �� �� �}� ��
�

����
�
� π� - � λ

���� π�
�
� π� + � λ

���� π�
�
� π� - � λ

���� π�
�

�

����
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
� π� + � λ

���� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� � π� + �� λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� + � λ

���� π�
� ��

��
� π� - � λ

���� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
�� π� + � λ

��� π�
�
� π� - � λ

��� π�
�
� π� - � λ

���� π�
� ��

��
�

����
�
� π� - � λ

���� π�
�
� π� + � λ

���� π�
�
� π� - � λ

���� π�
�

�

����
� �� {�� �� �� �� �� �� �}�

{{�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}�

{�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}� {�� �� �� �� �� �� �}}
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